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Псевдовайсмановi многовиди (pseudo-Vaisman manifolds) – це такi ЛКК-многовиди, форма Лi
яких задовiльняє умовi [1]:

Φ4(∇Xω(Y )) =
||ω||2

2
g(X,Y ). (1)

де Φ4 – четвертий проекцiйний оператор Обати:

Φ4(ωi,j) =
1

2
(δai δ

b
j + Jai J

b
j )ωa,b,

Умову (1) можна пiдсилити, а саме, вимагати

∇ω(X,Y ) =
||ω||2

2
g(X,Y ) (2)

ЛКК-многовиди, для яких виконується умова (2) матимуть назву сильно псевдовайсмановi мно-
говиди (strong pseudo-Vaisman manifolds). Наведемо приклади таких многовидiв.

Приклад 1. На добутку E × C× C× · · · × C︸ ︷︷ ︸
m−1

, де E = {z1 = x1 + iy1 ∈ C : z1 · z1 > 1} можна

задати конформно-келерову метрику таким чином

g =
1

ln(z1 · z1)
δαβdz

α ⊗ dzβ. (3)

Вiдповiдно, фундаментальна форма:

Ω = −
√
−1

1

ln(z1 · z1)
δαβdz

α ∧ dzβ, (4)

та форма Лi:

ω = −(z1)−1dz1 + (z1)−1dz1

ln(z1 · z1)
.

У (3) та (4) α, β = 1,m, m – комплексна розмiрнiсть многовиду. Вiдмiннi вiд нуля коефiцiєнти
зв’язностi, що є узгодженою з метрикою (4).

Приклад 2. Розглянемо добуток H × C× C× · · · × C︸ ︷︷ ︸
m−1

, де H є правою пiвплощиною площини

комплексних чисел H = {z1 = x1 + iy1 ∈ C : x1 > 0}. Метрика

g =
2

z1 + z1 δαβdz
α ⊗ dzβ; α, β = 1,m.

на многовидi Mn = H × C× C× · · · × C︸ ︷︷ ︸
m−1

, (n = 2m) є конформно-келеровою. Фундаментальна

форма матиме вигляд
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Ω = −
√
−1

2

z1 + z1 δαβdz
α ∧ dzβ; α, β = 1,m.

А форма Лi

ω = −dz
1 + dz1

z1 + z1

У дiйсних координатах метрика виглядатиме таким чином:

gij =
1

x1
δij , (5)

а форма Лi, вiдповiдно

ω = −dx
1

x1
.

Цей многовид є псевдо-вайсмановим многовидом з посиленою умовою.

Для наведених ЛКК-метрик обчисленi узгодженi з ними коефiцiєнти зв’язностi, та компоненти
тензорiв Рiмана та Рiччi.
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